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. Szamitsd ki az aldbbi integrdlokat! (15 pont)
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. Szamitsd ki annak testnek a térfogatdt, amelyet az y = « \5/1 + 223, x € [2, 3] alakban megadott gorbe z
tengely koriili 360°-os megforgatasaval kapunk! (8 pont)

. Legyen f az f(r,y) = 1 — 2? + y® képlettel megadott fiiggvény. Abrazold az F(z,y) = gradf (z,y)
vektormezdt és ez alapjdn dontsd el, hogy van-e f-nek lokalis szélsGértéke a (0,0) pontban! (6 pont)

. Legyen f az f(z,y) = 2°> + zy + y*> — 4 In(z) — 10 In(y) képlettel adott fiiggvény.

(a) Van-e f-nek lokdlis szélséértéke a (—1,—2), illetve (—1, —3) pontban?
(b) f grafikonjanak (1, 1)-hez tartoz6 pontjabdl milyen irdnyban induljunk el akkor, ha azt szeretnénk, hogy
a feliilet emelkedése a legnagyobb legyen? Hény fokos szogii ez a legnagyobb emelkedés? (14 pont)

Végeredmények

41
V3 +2/37, illetve 1/222 4+ 1/9 In(z) — - In(z? + 9)

2
. % 552/5 — % 172/% ~ 26.24

. Nincs, mert ugyan a gradiens-vektor (0, 0)-ban a nullvektor, de van ide ,,befelé” és van innen , kifelé” mutaté
gradiends-vektor is (pl. az y-tengely mentén). Ezek miatt (0, 0) nyeregpont.
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4. gradf(—1,—2) = (0,0), gradf(—1,—3) # (0,0), igy legfeljebb (—1, —2)-ben lehet a két pont koziil. Ennek

vizsgalata: D =26 > 0, fI(—1,—-2) =6 > 0, igy (—1, —2) lokdlis minimumbhely.



